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Cukrové posloupnosti — reseni

Ve videu si moderator stavi z kostek cukru v prostoru rizné stavby. Protoze se naSe stavby budou
podle urcitych pravidel postupné zvétdovat, budeme si pro jistotu kostky cukru pokladat do roviny na
sttl @). Zakreslovat kostky cukru budeme pomoci Zlutych &tvereck(.

1) Na obrazku jsou zakresleny prvni tfi stavby z kostek cukru, které vznikly podle nasledujiciho
pravidla: PoCet kostek v dolni fadé je roven pofadi stavby (napfiklad tfeti stavba ma v dolni fadé
tfi kostky). Kazda dalSi fada ma o jednu kostku méné, v nejvyssi fadé je jedna kostka cukru.

a) Zakreslete Ctvrtou stavbu a urCete pro jednotlivé stavby celkovy pocet pouZitych kostek cukru

p1, P2, P3, Pa.
b) Naleznéte obecny vztah pn pro celkovy pocet kostek cukru pro n-tou stavbu.

a) V prvni stavbé byla pouzita jedna kostka, ve druhé stavbé byly pouzity tfi kostky (p2=1 + 2 = 3),
ve treti stavbé Sest kostek (pz3= 1+ 2 + 3 = 6), ve Ctvrté 10 kostek cukru (pa=1+ 2+ 3 +4 =10).
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b) Pro celkovy pocCet kostek v n-té stavbé plati
pm=14+2+3+--+n—-2)+(n—-1)+n

Jedna se o soucet prvnich n €lenl aritmetické posloupnosti s diferencid =1 a s prvnim
n : (n+1)

¢lenemai=1,protoPn — 2.

2) Na obrazku je zZlutymi ¢tvereCky zakreslena stavba, kterou si ve videu postavil moderator.



a)

b)

b)

Zapiste celkovy pocet kostek cukru v této stavbé di s vyuzitim nékterého z celkového podctu
kostek, které jsme urcili v prvni Gloze (p1, p2, p3, p4, ..., Pn).

Druha stavba vznikne tak, Ze kostky cukru pfidame do nové Fady pod nejdelSi Fadu prvni stavby
a pouzijeme o jednu kostku vic, nez bylo v této fadé (u druhé stavby pfidame tedy sedm
kostek). Zapiste celkovy pocet kostek cukru v druhé stavbé d2 s vyuzitim nékterého z
celkového poctu kostek, které jsme urcili v prvni tloze (p1, p2, p3, p4, ..., pn).

Naleznéte obecny vztah pro celkovy pocCet kostek cukru pro n-tou stavbu dn s vyuZitim
nékterého z poctu kostek, které jsme urdili v prvni tloze (p1, p2, p3. p4, ..., pPn), jestlize kostky
cukru vzdy pfidame do nové fady pod nejdelSi Fadu pfedchozi stavby a pouzijeme o jednu
kostku vic, nez bylo v této radé.

Kdyz presuneme kostky v prvni stavbé tak, jak je
zakresleno vpravo, je ziejmé, Ze muZzeme celkovy pocet
kostek cukru zapsat

di1=pe+ 10. i
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Do druhé stavby pfidame sedm kostek. Opét mizeme kostky pfesunout.
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Celkovy pocet kostek cukru ve druhé stavbé: d2 = p7+ 10.



c) Celkovy pocet kostek cukru v n-té stavbé: dn = pn+s+ 10.
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